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Zadaci na pismenom ispitu iz Matematièke analize I
(Grupa A, 19. 06. 2003.) s rjeðenjima

Zadatak 1.1. Skicirajte u Gaussovoj ravnini skup svih kompleksnih brojeva
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Zadatak 1.2.
a) Odrediti bez primjene L'Hospitalovog pravila: ( )( )tgxx
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b) Odrediti: ( ) ctgx
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Zadatak 2.1. Ispitati funkciju 22 --= xx eey i nacrtati njen graf.

Zadatak 2.2. U kojoj toèki ( )111 , yxM funkcija ( ) arctgx
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ima tangentu paralelnu x osi?

Napomena: Za polaganje pismenog ispita potrebno je rijeðiti barem jedan
zadatak iz obje grupe.
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Rjeðenja:
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Prva jednadžba daje: 2 2 2 2 2x x y y x x y x x= + Þ = - Þ = ± - , ðto kad
uvrstimo u drugu jednadžbu daje:
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Zadatak 1.2.
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Dakle dobili smo da vrijedi: ( )
2

0
ln lim ln ctgx

x
x

-

®

é ù
ê ú
ê úë û

= 0 <=> ( )
2

0
lim ln ctgx

x
x

-

®
= 0 1e = .

Zadatak 2.1. 22 --= xx eey

1° D(f ) = ÂÂ;

2° Nule funkcije:
( ) 0f x = <=> 2 2 0x xe e- - =

Supstitucijom xe t= gornja jednadžba postaje:
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2 2 0t t- - = <=> 1 22, 1t t= = - <=> 1 ln 2x = , ( )2 ln 1x = - ;

3° (Ne)parnost funkcije: ( ) ( )2 2x xf x e e f x- -- = - - ¹ ± => funkcija ni parna ni
neparna.

4° V.A. nema, jer nema toèaka prekida;
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8° Tok funkcije:

-¥ 1
ln

4

1
ln

2
ln 2 +¥x

y'' - + + +
y' - - + +
y ] , Ç ] , È Z , È Z , È

9° Graf funkcije:

Zadatak 2.2. ( ) arctgx
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Za tangentu na krivulju (graf funkcije) u nekoj toèki vrijedi da ãe ona biti
paralelna s x osi ako je prva derivacija te funkcije u toj toèki jednaka nuli
pa je toèka x = 0 upravo toèka s traženim svojstvom.
Uvrstimo li vrijednost x = 0 u funkciju ( ) arctgx

x

x
xf ×--

+×=
2

1

1

1
ln

4

1 dobivamo

( )0 0f = , pa toèka s traženim svojstvom ima koordinate (0, 0), tj. vrijedi
( )1 0, 0M .


