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Analiticka geometrija

Zadaci:

1.

10.

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocke A(1, 2, 0), B(-2, 1,-3) i
C(3, 4, -2).
[Rj: 2x -3y —z+ 4 =0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku M;i(1, -1, 2), a paralelna
je saravninom x+ 2y -3z + 5 =0.
[Rj: x+2y —3z+ 7 =0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku M;i(1, -1, 2), a okomita
je na pravac koji prolazi kroz tocke A(2, 1, -3) i B(1, -2, 3).
[Rj: x+ 3y —62z+ 14 = 0]

Naci kut izmedu ravnina x+y-2z2+3=01 x-2y+z+4=0.
[Rj: n/3]

Dana je duzina s krajevima A(2, -3, 1) i B(-4, 5, 3). Naci jednadzbu
ravnine koja prolazi kroz sredinu t duzine i stoji na njoj okomito.
[Rj: 3x -4y —z+ 9 =0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocke A(1, -2, 3) i B(2, 1, -1)
i okomita je na ravninu x+ 2y -3z + 1 =0.
[Rj: x+y+z-2=0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocke A(1, 0, 4) i B(-2, 1, 5),
a paralelna je s pravcem koji prolazi kroz tocke P(1, -2,1) i Q(2, 1, 3).
[Rj: x -7y + 10z -41 = 0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku Mi(1, 2, -4), a
podjednako je nagnuta prema koordinatnim osima.
[Rj: x+y+z+1=0]

Pravac p prolazi kroz tocku P(1, -1, 1), a s koordinatnim osima gradi
jednake kutove. Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz pravac p i
tocku Q(2, 1, 3).

[Rj: y—z+ 2 =0]

Pravac p prolazi kroz tocku A(1, -2, 0) iima pravac 1 : 2 : 3. Naci
jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku M;i(2, 1, 4) i pravac p.
[Rj: x+y—-2z+1=0]
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11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

Naci jednadzbu ravnine koja je okomita na pravac koji spaja koordinatni
pocetak sa tockom P(2, -2, 1), a udaljena je za 6 jedinica od
koordinatnog pocetka.

[Rj: 2x -2y +z+ 18 = O]

Naci jednadzbu ravnine koja na osima Ox i Oz gradi odsjecke a =3 i
c = -2, a paralelna je sa osi Oy.
[Rj: 2x -3z -6 = 0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocke A(-1, 2, 5) i B(3, -1, 4),
a paralelna je sa osi Oz.
[Rj: 3x + 4y - 5 =0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku Mi(2, -1, 3) i os Oz.
[Rj: x+ 2y =0]

Naci jednadzbu ravnine koja na osima Ox i Oy gradi jednake
odsjecke, a na osi Oz dva puta veci odsjecak i koja prolazi kroz tocku
Mi(1, -1, 1).

[Rj: 2x+2y +z -1 = 0]

Naci odsjecke Sto ih na koordinatnim osima pravi ravnina
6x +4y-3z-12=0.
[Rj: a=2, b=3, c=-4]

U ravnini 2x+ 3y -z + 4 =0 lezi tocka M. Projekcija tocke M na
ravninu Oxy je tocka N(1, -1, 0). Koje su koordinate tocke M?
[RJ M(17 _]-7 3)]

Odrediti vrijednost parametra A tako da vektor a = (1, -2, A) bude
paralelan sa ravninom 2x + 3y +z -4 =0.
[Rj: A = 4]

Kroz tocke A(-1, 1,-1) i B(1, 2, 1) povucen je pravac pi, a kroz tocke
C(-1, 2,-2) i D(O, 4, 1) pravac p2. Naci jednadzbu ravnine koja prolazi
kroz tocku M(3, -2, 0) a paralelna je sa pravcima p: i po.

[Rj: x+4y—-3z+ 5 =0]

Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku M;i(1, -1, 2) a okomita
je na dvije ravnine x-2z2+3=0 1 2x+y—-z=0.
[Rj: 2x -3y +z-7=0]

Naci zajednicku tocku date tri ravnine: x -2y +z -5 =0,
2x+y-z+1=0, 3x+4y+2z2-3=0.
[RJ T(]-a _17 2)]
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22. Odrediti A i p tako daravnine 6x+4y+2kz-1=0 i
3x —2uy + z+ 5 =0 budu paralelne.
[Rj: A =1, p=-1]

23. Odrediti parametar A tako da ravnine 2x -3y +Az+1=0 i
Sx + 2y + z— 3 = 0 budu okomite.
[Rj: A =—-4]

24. Naci jednadzbu ravnine koja je okomita na ravninu x -2y +3z+1=0
i sijece je po pravcu koji lezi u koordinatnoj ravnini Oxy.
[Rj: 3x— 6y — 5z + 3 = 0]

25. Pravac p: prolazi kroz tocke A(2, 1, 3) i B(-1, 2, 1), a pravac p2
prolazi kroz tocke C(2, -1, 1) i D(1, 1, —1). Naci jednadzbu ravnine koja
je podjednako udaljena od pravaca p:1 i po.

[Rj: 2x -4y -5z + 6 = 0]

26. Pokazati da ravnine 2x-3y+z+3=0,x-8y—-2z-1=0 i4x+ 3y -
4z + 2 = 0 cCine bocne strane jedne trostrane prizme.

27. Pokazati da ravnine 2x-y+2z-1=0, 3x+y-2z+3=0 i4x+ 3y -
4z + 7 = 0 prolaze kroz jedan pravac.

28. Naci jednadzbu pravca koji prolazi tockom A(-1, 2, 1) a paralelan je sa
vektorom p = (2, -3, 1).

[Rj: x+1:y—2:z—1}

2 -3 1

29. Nadi jednadzbu pravca koji prolazi kroz tocku M;:(2, 0, -3) a paralelan
je sa pravcem koji spaja koordinatni pocetak sa tocko P(1, 4, 2).

[Rj: x—2:X:z+3}
1 4 2

30. Kroz tocke A(l, -2, 2) i B(2, 1, 4) povucen je pravac p. Naci
jednadzbu pravca koji prolazi kroz tocku M;i(2, -1, 3) a paralelan je sa
pravcem p.

[Rj: x—2:y+1:z—3}

1 3 2

31. Nadi jednadzbu pravca koji prolazi kroz Mi(-1, 1, —-1) i okomit je na
ravninu 2x-3y+z-4=0.
Ri: x+1: y—1: z+1
2 -3 1
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32. Nacdi jednadzbu pravca koji prolazi kroz tocke A(2, 1, 3) i B (4, O, 5).

Rj: x—2:y—1:z—3
2 -1 2

33. Nacdi jednadzbu pravca koji prolazi kroz Mi(-2, 4, 3) a paralelan je s
Xx-1 y-2 z-1

pravcem
2 3 -1
[Rj: X+2 _y-4_ z—3}
2 3 -1

34. Naci jednadzbu pravca koji prolazi kroz M:(3, -1, 2) a paralelan je s

2x -3y +z-1=0)|
pravcem b
X+2y-z+3=0]

[Rj: x—3:y+1:z—2}
1 3 7

35. Naci jednadzbu pravca koji prolazi kroz tocku M;i(-2, 3, —1) a paralelan

je sosi Oy.
. Xx+2=0)
Rj: f
z+1=0]

36. Naci jednadzbu pravca koji prolazi kroz tocku M;(3, 1, -4) a sa
koordinatnim osima gradi kutove 60°, 45°, 60°.

{Rj: x—3:y—1:z+4}

1 2 1
37. Nacdi kut izmedu pravaca pi... x—3=u:z ip2.. x+5:y+3:Z_+21
[Rj: ¢ =m/3]
S5X+7y+4z-3=0
38. Naci kosinuse kutova pravca Y ]
2x+3y +2z+5=0
[Rj: 2/3, -2/3, 1/3]
X+y+z+1=0 4X +5y+6z—-7=0
39. Nadi kut izmedu pravaca pi... y ; 1 p2... y 1.
X=3y-z-2=0] 3X+2y+z+3=0 |
[Rj: ¢ =m/3]

40. Nadci kut izmedu pravca x=1_ y;Z = 2_13

[Rj: ¢ =mn/6]

iravnine 3x+y+2z-4=0.
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.. . X+y+z-4=0 . .
41. Naci kut izmedu pravca ¢ iravnine x—-z+ 1=0.
2x-4y-z-5=0
[Rj: ¢ =n/3]
.. ) X+y+z-4=0 : :
42. Naci kut izmedu pravca ¢t iravnine x-y+ 1=0.
2x -4y -z-5=0]
[Rj: ¢ =0]
43. Naci jednadzbu ravnine koja prolazi tockom Mi(-1, 2, 1) a okomita je
X—2y+3z-4=0)
na pravac b
X+y+z-2=0 ]
[Rj: 5x -2y -3z + 12 = 0]
44. Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz pravac x-1_ y; 2_ 2_11 1
tocku M;i(2, 1, 3).
[Rj: 9x — Sy + 3z — 22 = 0]
45. Nacdi jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku A(-1, 5, O) a paralelna
je sa pravcima pi x-1 y+2 z-1 i p2 X+2 y-1 z+3
S 3 1 S > —5
[Rj: 4x+3y+z-11=0]
46. Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocku A(1, 2, -4) a paralelna
_ ) 3X+4y-2z+3=0] . 2X-3y+z+1=0 |
je sa pravcima pi... b1 pa... b
4X+9y-2+2=0 | 3X -2y +2z+3=0]
[Rj: x+y+z+1=0]
47. Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz pravac x =y = z i paralelna je
s pravcem x=2y+1=2z-3.
[Rj: x—-2z=0]
3 : : : 2x+3y+2z-1=0 | .
48. Nacdi jednadzbu ravnine koja prolazi kroz pravac i
3X+4y+2z-2=0
_ 3X-2y+4z+1=0)
paralelna je s pravcem .
2x -3y +3z+5=0]
[Rj: x+y+z-1=0]
49. Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz tocke A(l, -1, 2) i B(1, 3, 0)

a okomita je na pravac koji prolazi kroz tocke P(1, 2, -3) i Q(2, 3, -1).
Ispitati prvo da li je zadatak moguc (nepotrebna jedna od tocaka A ili
B).

[Rj: x+y+2z-4=0]
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50.

51.

52.

53.

54.

55.

56.

57.

58.

. ; , . , X+y+z-2=0 |
Naci jednadzbu ravnine koja prolazi kroz pravac b
2x+3y +3z+1=0

okomita je na ravninu 2x -3y +z - 1 =0.
[Rj: x + 2y + 4z + 3 = 0]

. . X+y+z-2=0
Naci projekciju pravca
X+2y+z-2=0

Ri- 3X+y+3z-1=0)
I X—6y+z-2=0]

na ravninu 3x+y+3z-1=0.

Naci ortogonalnu algebarsku projekciju vektora a = (2, 1, -3) na
pravac odreden vektorom p = (2, 2, 1).

-

Duzina sa krajevima A(2, 1, 3) i B(4, 4, 6) projicirana je ortogonalno
na pravac koji prolazi kroz tocke P(1, 2, 1) i Q(2, —1, 2). Odredi duljinu
te projekcije.

L

Date su tocke A(3, -2, 1) i B(1, 4, 1). Vektor AB projiciran je
ortogonalno na pravac p koji sa koordinatnim osima gradi kutove od
60°, 60° i 45°. Naci duljinu ove projekcije.

[Rj: A'B' = 2]

a-

=]
o

[Rj : pra=|[gcosp =

Date su tocke A(1, -1, 1) I B(3, 2, 3). Naci duljinu projekcije duzine
AB na pravac x:y—JrlzzT_l.
[Rj: A'B' = 4]

Kroz tocke A(-1, 0, 1) I B(1, 2, 3) povucen je pravac p. Naci na pravcu
p onu tocku koja je od tocke S(2, -1, 1) udaljena za 3 jedinice.
[RJ Ml(oa 19 2)9 MQ(_2/37 ]-/37 4/3)]

» 2X-3y+Az-6=0] . _
Odrediti A tako da pravac ¢ sijece os Oz.
X+2y-z+3=0

[Rj: A = 2]

X-4 y+2 z-3

Odrediti A tako da pravac 3

sijece os Oz.

[Rj: A =-6]
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59.

60.

ol.

62.

63.

64.

65.

06.

67.

X-2 y+A z-4

Odrediti A tako da pravac 1 3

sijece os Oz.
[Rj: A = 6]

Naci jednadzbu ravnine koja je podjednako udaljena od pravaca
x-1 y+1 z-2 : X+3 y+1 z

2 3 -1 1 —2 4
[Rj: 10x — 9y -7z +8 = 0]

Naci jednadzbu pravca koji prolazi kroz koordinatni pocetak i sijece

ravee x-1_y+2 z ; X+2_y_z-3
P 2 31 42 =2

. 2X+y-z=0 |
Rj: ;
6X +7y+4z=0]

Naci jednadzbu pravca koji prolazi kroz tocku Mi(1, -1, 2) a pravac

Xx-1 y+1

2 -3
3X+2y-1=0

{R. : y 1}

:% sijece pod pravim kutom.

2x—3y+z—7:05

Kroz tocku M(1, -2, 1) povucen je pravac p koji sijeCe pravce
x+1 y-2 z-1 . XxX-2 y+1 z-2
= = 1 pQ . = =
-1 3 2 3 2 1
p ikoordinate tocaka P; i P2 u kojima pravac p sijece date pravce
p1 i po.
X-2y+z-6=0
{Rj: y |

P1...

. Naci jednadzbu pravca

,P(L-4,-3);P,(1,-5/35/3
4x+2y—z+1=oﬁ it )i P2 )

Xx-3 y+1 z-1

Naci prodor pravca
p p 1 5

kroz ravninu 3x+ 2y -z + 4 =0.

[Rj: P(1, -2, 3)]

X-y+z-3=0 ;

Naci prodor pravca
2x+y—-4z+3=0]

kroz ravninu x+2y-3z+4=0.

[Rj: P(1, -1, 1)]

Naci projekciju tocke A(4, 3, 1) na pravac X;‘?' _y+2_z- 2,

-3 1
[Rj: A'(L, 1, 1)]
T 3x+2y-5=0] .
Naci projekciju tocke P(3, 2, 0) na pravac b [Rj: P'(1, 1, 1)]
y+3z-4=0 |
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68.

69.

70.

71.

72.

73.

74.

75.

75.

76.

X+3 y+1 z-3
2 3 -1
udaljena od tocaka A(1, -2, 3) i B(3, 4, 1). [Rj: P(-1, 2, 2)]

Naci tocku P na pravcu koja je podjednako

Kroz koordinatni pocetak povucen je pravac p paralelno s vektorom
p =(1, -2, 3). Pravac p probada ravninu x+y+z—-4 =0 u tocki P.

Izracunati duljinu OP. [Rj: OP= 2@]
Pravac povucen iz koordinatnog pocetka normalno na ravninu koja

prolazi kroz tocke A(4, -1, 0), B(2, -3, 2) i C(5, 1, 3) prodire kroz ovu
ravninu u toc¢ki P. Naci koordinate tocke P. [Rj: P(1, -2, 1)]

Naci koordinate tocke B koja je simetricna sa tockom A(1, -2, 3) u
odnosu na ravninu x+3y-z-3=0. [Rj: B(3, 4, 1)]
Naci koordinate tocke B koja je simetricna sa tockom A(O, 1, 1) u

x-3 y+1 z-2 .
- = . Rj: B(1, 2,1
_5 > [Rj ( )]

odnosu na pravac

X-2 y-1 z-3
2

Pokazati da pravac lezi u ravnini x -2y +z-3=0

o ) ) . 3X-2y+4z+5=0)
Ispitati uzajamni polozaj pravca b
4x-y+5z2-7=0 |

ravnine x+y+z+ 1 =0. [Rj: pravac je || sa ravninom i ne lezi u njoj]

X+y+z-4=0 |

Ispitati uzajamni polozaj pravca i ravnine
P Jait poloza) b 2x—dy-7-5-0
x-y+1=0. [Rj: pravac je paralelan sa ravninom i lezi u njoj]
x+1 y-1 z

Dana je ravnina n...x+3y—-z+ 1 =0 ipravac p ... > 1 1

Kroz tocku P presjeka ravnine n i pravca p povuci pravac pi
[Rj' X-2 y+12 z—3/2}

okomit na dani pravac p. 2 3 7

Dana je ravnina n...x+ 2y + 2z - 18 = 0. Tocka P je projekcija

ishodiSta na ravninu n. Nadi jednadzbu pravca koji prolazi kroz tocku

X-3 y+2 z-4
="

P, a paralelan je sa projekcijom pravca na ravninu m.

Ri: x—2:y—4:z—5
16 -13 5
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